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GEOMETRIA HARMADIK EPOCHAFUZET

Kurzus leiras

Geometria — SzoOgszamitas, sokszogek és szabdlyos sokszodmlei sés atloi,
haromszogek nevezetes vonalai, pontjai, korei, zetes derékszdig haromszdgek
(60° - 30°; 45°), nevezetes négyszogek (paralelogramma, trapémpuse, téglalap,
deltoid, négyzet) tulajdonsagai, kor és részei,|ddmtétel, hasab, henger, gula, kap
felszine és térfogata

Fogalmak haromszdgek nevezetes vonalai, pontjai, kordgskibg, koriv, korcikk,
korszelet, gula, kup

Osszefliggésekatlok szamanak és bélkiilss szogek 0sszegének szamolasa, specialis
deréksz6f§ haromszogek (60 - 30°; 45°) oldalai, kdzépvonallal és sulyvonallal
kapcsolatos tételek, Thalesz-tétel, gula és kuppaklazotti 6sszefiiggések

Eljarasok: hdromszdg szerkesztések, Thalesz-tétel felhasenélromszog szerkesztési
feladatokban, koriv hossza, korcikk és korszeletiléeének kiszamitasa, térfogat és

felszin kiszamitasa

Az epocha értékelése:
Az epocha alatt két részteszt lesz, melyek az ekaghel5-15 %-ban szamitanak
Az epochat egy epochazaréval zarjuk, ez a végeneglme@70%-ban szamit bele.
Tovabbi5 %-ot ér az 6rai aktivitas illetve a csoportban vedfytttmikodeés.

Tehét ebben az epochdbiE06% a maximalisan elérh@ételjesitmény
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Alapfogalmak

1. Hanyrészre bontja az egyenest
a. egy pontja;

b. kétkulonb6d pontja;

c. harom kilénboé& pontja;

d. nkilénbdd pontja;

Hany szakasz, és hany félegyenes keletkezik azexpatekben?

2. Hany pontot adtunk meg az egyenesen, ha ezek a pontok Uggloset az egyenest,
hogy a részek kozott
a.5; b.9; c. 20; d.n
olyan szakasz talalhatd, amelyeknek legfeljebbgpegtjuk k6zos?

3. Hany pontot adtunk meg az egyenesen, ha ezek

a.l; b. 3; C.6; d. 15; e.55
szakaszt hataroznak meg? (A fenti szakaszok ae$ésizetséges szakasz szaméat adjak
meg.)

4. A, B, C ésD ebben a sorrendben egy egyenes ponfjlisd ki a tablazat hianyzé

helyeit!
AB BC CD AC BD AD
3m 5m 8m
4 dm 1dm 6 dm
1cm 3cm 7cm
11 km 13 km 18 km
2 mm 2cm 0,33 dm
Hany egyeneshataroz meg a sikban
a.2; b.5; c.7; d. 10; e.n

olyan pont, amelyek kozul semelyik harom nem ilkesiik egy egyenesre? Keészits
tablazatot, és fogalmazd meg a sejtésed!

Hany metszéspontohataroz meg a sikon

a.2:

b. 4;

C.6;

d. 10;

e.n

egyenes, ha semelyik k&tsem parhuzamos, és nincs a sikon olyan pont, melye
kettbnél tobb egyenes menne at?
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7. Hany részrebontja a sikot egy egyenes, két illetve harom Kbl egyenese?
(Rajzoljh)

8. Legalabb és legfeljebiiany részrebonthatja a sikot négy kulonhbegyenese?
(Rajzolj!)

9. Foglaljuk tablazatba, hogy hany részre bontja a sikot 1,,24,35, 6 kulonbt&
egyenese, ha ezek kozt nincs két olyan, amelyikyzaamos egymassal, és semelyik
hdrom sem megy at egy ponton! Tapasztalsz-e vamiizabalyossagot a sikrészek
szamanak novekedésében?

Egyenesek ‘ 1 ‘ 2‘ 3‘ 4‘ 5‘ 6‘ ‘ n
szama

Sikrészek
szama

10. Hany részrebontja a teret egy, kétilletve harom sikja?

11. Osszesehany atlot hizhatunk az egyes konvex sokszogekbe?

négyszog: 0tsz0g: hatszdg: €s aggzogbe?
Indokolj!
12. Mennyi a belé szdgek 6sszege a kovetkekonvex sokszogben?

négyszog: 0tszog: hatszdg: és aeggzoghbe?
Indokolj!
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13. Mennyi a kul$ sz6gek 6sszege adbbi konvex sokszdgben?

_._-——v_"
\
\

Azokat a konvex sokszdgeket, amelyeknek minden eszégy oldala egyefl szabalyos
sokszogeknekevezzik. A szabdlyos sokszdg egyik legfontosaldgdansaga, hogy kor
irhatd koré is (azaz olyan kor, amely a sokszdgdemncsucsan athalad), és bele is (azaz
olyan koér, amelynek a soksz6g minden oldalegyeagsinbje).

14. Egészitsd kia tablazatot a szabalyos sokszdgek hianyz6 ad#taiv

a. b. C. d. e. f. g. h.
csucsok

. 10 n
szama
belss szdg 150 160°
kilsd szog 40° o’
bels sz6gek
0sszege 540

Szdgszamitas, nevezetes szogparok

15. Add meg a kovetke# nevezetes szogparok meghatarozasatagel] példakat is
hozzajuk!
a.Egyallasu szogek:

b. Forditott allasu szégek:

c. Csucsszogek:

d.Valtészogek:
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e.Mellékszogek:

f. Kiegészié szbgek:

g.Potszogek:

16. Az A&bran lathato a és b egyenesek
parhuzamosak. Add meg az ivekkel jel
szbgek nagysagat, ha tudjuk, hogyeaszog ___
nagysaga b
a.30; b. 48;
c.53,2; d. 60°11"!

17. Keressegyenb és egymast kiegéséiszogparokat a kovetk&zAbrakon!

a) b)
/ /

/

18. Egy kdzOs szarral rendelkekét szog aranya 2 : 7. Az egyik sz6g 8@l nagyobb,
mint a masik. Mekkora a két sz6g 6sszege?

19. o ésP egy kozos szarral rendelkekét szog. Osszegiik 25@s tudjuk, hogy aa szog
B-val nem k6z6s szdgszaranak meghosszabbifasa@get
a.l:2 b.1:3; c.2:3
aranyban osztja két részre. Mekkora a két sz6g?

20. Adott, hogy egy sz6g mennyivel kisebb a melléksnéfjéSzamitsd ki a szdget és a
mellékszdgét!
a.100° b.20° c.200° d.75° e.23,8° f.1,2°
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21. Egy szb6g és a mellékszdgének aranya adott. Hatanegda szdget és a mellékszdget!
a.3:5 b.7:11; ¢.5:7;, d.1:5 el:3

22. Adott, hogy egy sz6g a potszogének hany szazatéarozd meg a szoget!
a.25%; b.150%; c.12% d.48%

23. Egy hajo elindul észak felé, majd 30 fokot keletfaklul. Et6l az iranytdl balra fordul
120 fokot. Ezek utan haladasanak iranya az ergdatiyal hany fokos szdget zar be?

24. Egy repubgép nyugati iranyban hagyja el a refiétet, majd északnyugati iranyba

fordul. Masfél 6ra repulés utan elfordul <4&al, majd féloranyi repilés utan +6Rkal.
Az eredeti (nyugati) iranyhoz képest milyen iranyiadad ekkor?

A vizszinteshez képest altaldban lefe "

vagy felfelé latjuk a targyakat. Ha lefel 2—‘:—::%
nézunk, akkor a vizszintessel bezart (lefe -
iranyuld)  szOget depressziészognek Emelkedési szog

hiviak. Emelkedési szogneknevezzik a Depresszioszég
vizszintessel bezart, felfelé iranyul
szoget. Tehat a terem tetejét emelkedesi,
aljat depressziészogben latjuk.

25. Egy repid a haz ablakabdl 35°-0s emelkedési szog alatt ikatsklekkora
depresszidszog alatt latszik a rejidl az ablak?

26. Szellenbke a tukdrben nézegeti magéat. Mekkao
depressziészogben latja a tukor aljat, és mekk
emelkedési szogben a tetejét?

27. Egy torony l4batél a szomszéd haz tetejét 30°
emelkedési szogben latjuk. A torony aljat tetejétaa
tetejébl 76°-os szogben latjuk. Mekkora emelkedé¢
szOgben latjuk a torony tetejet, és mekkc
depressziészogben az aljat? Készits abrat a
megoldashoz!

0% \ N
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A haromszdg

Osszefiiggések a haromszog szdgei kozott

28.

29.

30.

31.

32.

e ésc parhuzamosak egymassa) f €sy a haromszog belsszdgei.Bizonyitsuk beaz
abra segitségével, hogyharomszdg belé szbgeinek 6sszege 180°

: A

Milyen kapcsolat van a haromszog egyik kidlszoge §) és a nem mellette feébelsd
szogek & ésy) kozt?
Bizonyitsuk beaz allitast!

Egy hdromszdg egyik bélszoge 38°. A masik két bélszog kozil az egyik 22°-kal
nagyobb a masiknallekkorak a haromszog belses kil$ szdgei?

Egy haromszégben a bélszogek aranya

a.l:2:3; b.4:5:6; c.3:7:10;
d.2:9:13; e.7:10:19; f.11:12:13.
Hatarozd mega haromszdg beiss kil$ szdgeit!

Jeldlje egy haromszdg bélszogeita, p €sy, és megfelél kilss szogeita’, B’ €sy’. A
kovetked adatok alapjahatarozd mega haromszog hianyzo bélés kil$ szdgeit!
a.o = 35° é{} = 80°; b.a=56°é$’=113°  c.a’ =95° ésy = 50°;
d.p’ = 82° ésy’ = 142°; e.o’ =190° e =30°  f. o' =92°ésy =25°
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33.

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

41.

Egy haromszég egyik kilsszoge 110°-0s, az egyik b&lszdge 45°-odMekkorak az
ismeretlen belsés kil$ szogei?

Mekkorak a haromszog szogei, ha adott ket &igsoge?
a.130° és 174°; b.87° és 116°; c.136° és 98°.

Adott egy haromszog egyik szdge é€s a masik kétoksHg aranyaSzamitsd ki a
hianyzo6 sz6geket!
a.70°és2:3; b.30°8:13.

Egy haromszdg szogfel§e a szemkozti oldallal 78°-0s, egy masik szogfalek 48°-
0s szbget zar b&lekkorak a haromszdg szdgei?

Egy haromszdgben az egyik szog 7Mdekkora szbéget zar beegymassal a masik két
bels) szdg szogfelgge?

Egy haromszdgben a legnagyobb sz6g a mésik kétGsimpgének kétszerese. A két

kisebb sz6g aranya 2 : Blekkorak a haromszoég szogei?

Egy szimmetrikus haromszdg egyik szoge 1Q@ekkorak az ismeretlen belsés
kilsé szbgei?

Az egyend szaru haromszdog alapon fékszogének négyszerese a mellette dakifsd
sz06g.Mekkorak a haromszog bel€s kiil$ szdgei?

Szamitsdki, hany fokosak az abrakon keel jelolt szogek!

50

Osszefliggések a haromszogek oldalai kozott

42.

Szerkessziunkharomszoget, ha oldalai
a.1,5; 2; 2,5 (cm)

b.1,6; 1,4; 3 (cm)

c.1;1,5; 3 (cm)

Mit tapasztalunk?



GEOMETRIA HARMADIK EPOCHAFUZET

43.

44,

45.

46.

47.

48.

49.

50.

10

Egy haromszo6g oldalai, bésc. Tegyuk ki a megfela relacios jeleket!

a+b..c
a+c...b
b+c...a

Lehet-e ,barmilyen rovid” a haromszdg egy oldalatét tegyuk ki a megfeled
relacios jeleket!

a..c—-b
c...b—-a
b..a-c

Fogalmazzuk megszdban is a kapott dsszefiiggéseket!

Egy haromszogben barmely ket oldal .........ccooeeeeiiiiiiiiii

Egy haromszogben barmely két oldal ...,

Az ABC haromszog két oldala 5 és 10 dviekkora lehet a harmadik oldala?

Egy haromszég oldalai cm-ben mérve egész szamoleghagyobb oldala 6 cm, a
masik két oldal kilénbsége 2 cMekkoradk a hdromszdg oldalai?

Van-e olyan haromszdg, melyben az oldalak aranya 2573 :
Egy haromszégbea= 1,8 cmb = 0,7 cmMekkora a c oldal, ha tudjuk, hogg egész

szam?
C =

Fogalmazd megszdvegben a Pitagorasz-tételt! Készits abrat!

Szamold kia hdromszdgek hianyzo oldalat!

‘\ 15 cn
d 5dnmr

12 cnr

120 cn
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51. Szamitsd kia haromszdgek ismeretlen oldalanak hosszat!
18 em 4 cm
36 em X =
~ 15
\ —= cm
2 2
27 em \\\
S
e
9/
//,
A 1 em
s -~
£ [+
l em
7.1 cm
3cm
6 és fél dm

52 mm

52. Egy (egytagu) létra a falnak van tamasztva. A heo&s@ méter, a létra aljanak a faltél
val6 tavolsaga 1 méter. Hany méter magasra visz letka, ha felmaszunk rajta?

53. Az egerészolyv egy magas mezei juharfa tetejéritlasmesdn eszegét kis pocokra.
Mikor lecsapott r4, pontosan 51 métert kellett hejgll Ekkor a szerencsétlen jészag
epp 45 méter tavolsagra volt a faldilyen magasa juharfa?

54. Egy csemegebolt pincéjébe e |
futészalagot tettek az ablakon at a fold  Apjak
a konnyebb rakodas érdekébaéftilyen
hosszla futdészalag, ha 2 méter mely
szdllitia az arukat, es also resze (at 5 Futdirals
leveszik az arut) az ablaktdél 5 méter 1 o
helyezkedik el (egy tizedes jeg t — =
pontossaggal szamolj!) s

55. Egy kétagu létra dganak hossza 2,5 métldyen magasra lehet rajta maszni, ha a két

agat egymastél 1,4 méterre tudjuk kinyitni? (Feletzuk, hogy a létra legtetejére lehet
maszni.)

11
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56. Mekkora tavolsagra vannak egymastél a deréks#adgpordinata-rendszek (14; 7) es
B (2; -9) pontjai?

57. Egy régi nagy fakapu tonkrement, ezért mind} i
szarnyat két keresztpanttal meg akarj
ergsiteni  (atlésan).Milyen hosszu vaslemez
kel ehhez a rivelethez (a vasleme:
vastagsagatol, szélességét eltekintink)?
(Adatok az abran lathatok.)

58. Az egyenletesen emelk&dhegyre vezét ut 4,5 m
hossza 1553 ntlany méter magasra visz fel,
ha masfél km hosszunak jeloli a térké
(Kerekits egészekre!) 24.

59. Mekkora annak a téglalapnak az &tloji
melynek oldalai 3,2 cm es 6 crszerkeszd
meg a téglalapot, es szamolasadlenérizd
méressel! 24 m 24m

- > '@ &

60. Egy egyenbszaru derékszdigharomszdg atfogdja 16 dmlekkora a két befogo?

61. Mekkora annak a rombusznak a hosszabb atlja, melynekadiddm, révidebb atléja
6 dm?

62. Mekkora annak a deltoidnak a szimmetriaatlgja, melynekiknagéja 16 cm, oldalai
10 es 17 cm hosszuak.

63. Mekkora az oldala a 25 cm hosszu atléju, 20 cm oldalhassniltéglalapnak?
64. Milyen hosszua 8,5 cm sugaru kérben a k6zépponttél 7,5 cm saghla hdzott har?
65. Egy szabalyos haromszdg oldala 2 diekkora a haromszdg magassaga?

66. Szamitsd kiannak a deréksztdaromszognek a magassagat, melynek befogoi 6 cm és
8 cm!

67. Peti papirsarkanyt készit, melynek két szimmetdkuselhelyezkedl csucséanal
derékszodg van. A sarkany deltoid alaku, és a kdalal 90 cm és 1,2 m hossza.
Szamitsd ki hogy hany cm-es nad rudakra van sziiksége a viazhoz

68. A rajzon egy nyeregtét
keresztmetszetét latod. A ded-val
€s b-vel jelzett oldala 6 m és 4 m
hosszusagu, és derékszoget zarnak a b
be. Milyen hosszu az abranx-szel
jelzett tartogerenda? X

12
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69.

70.

71.

72.

73.

74.

Egy 6 egység sugaru félkorbe irjunk olyan derék$zizgomszdoget, melynek atfogdja a
félkor atmeébje és befogoinak aranya 3Mekkora a haromszog tertlete?

Mekkora azx-szel jel6lt szakasz?

a. p=1dm,q=14cm,c=2,5dm;
b. p=6cm,q=0,09m, c=1,7 dm;

c. p=0,23m,q=3,7dm,c=61cm.

A televiziozasban kétféle képoldal-arany terjedt al hagyomanyos 3:4 és a
szélesvasznu 16 : 9. Szamitsd ki, hoggkkorak a kép oldalai mindkét esetben, ha a
képétld

a. 77 cm; b. 55 cm; c. 110 cm?

Hatarozd meg a 10 cm oldalu szabalyos haromszdg koré- és hatéirkorének
sugarat!

Mekkora a haromszo6g oldala, hao =5 cm,c =7 cm, ésn, = 4 cm?

Egy egyendszard haromszdog alapja 6 cm, szara 5 cm hoSgAimitsd kia keriletét és
a teruletét!

13
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Specialis haromszogek

75.

76.

77.

78.

79.

80.

81.

82.

14

Milyen osszeflggésvan a derékszdgharomszog rovidebb befogéja és az atfogoja
kozott, ha a hegyesszogei 30° és 60°7?

Segitség:ha tukrozzik a haromszdget a hosszabbik befogdgdieor egy nevezetes
haromszdget kapunk.

<o N

\
A60° ~ \
C

Milyen Osszefliggévan az egyenl szaru derékszdéigharomszog befogdéi és atfogodja
kozott?Készits abrat!

Egy derékszofy haromszog egyik szége 30°, rovidebbik befogdjamt Mekkora a
masik befogdja és az atfogodja?

Egy derékszafy haromszog egyik szoge 60°, hosszabbik befogojam,.2Mekkora a
masik befogdja és az atfogdja?

Egy derékszofyharomszog egyik hegyesszoge fele akkora, mint sikniiegyesszoge.
Mekkorak a befogoi, ha atfogoja 10 cm?

Egy haromszdg belsszdgeinek aranya 1 : 2 :Bekkorak az oldali, ha a leghosszabb
oldala 12 cm?

Mekkora a terilete annak az egyéntzarl derékszdig haromszognek, melynek
atfogodja 12 cm?

Hatarozd mega keriletét annak a haromszognek, melyben a szigeya 1:1: 2, és
a legrévidebb oldala 8 cm!
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Négyszogek, teriletszamitas

83.

ird a négyszogek bigelét a megfeld négyszoghoz!

=Ttz 1= (oo =10 ] . =
ROMBUSZ: ...t eee e e e s s e e e e e e e e e e e e eeeeeneanes

84.

85.

86.

87.

88.

89.

90.

91.

92.

Dontsd el, hogy melyik allitas igaz, melyik hamis!

Van olyan trapéz, melynek pontosan egy derékszéage v
van olyan paralelogramma, amelynek van derékszoge.
Ha egy paralelogrammanak van derékszoge, akka@gtaddp.
Van olyan téglalap, amelyik rombusz.

Ha egy deltoid téglalap, akkor négyzet.

Poo oy

Eqgy trapéz egyik alapjan fekwkét szoge 62°, illetve 465zamitsd kia trapéz masik
két szoget!

Mekkorak a trapéz hianyz6 szégei, ha két szemkozti szége
a.70° és 100°; b. 30° és 120°; .A40° és 90°7?

A rombusz egyik szoge 42°-ddekkora szdgetzarnak be az atlok az oldalakkal?

A téglalap oldala és az atl6 21°-os szdget zarrmWiekkora a két atlé altal bezart
sz0g?

Egy téglalapban az atlok 50°-0s sztget zarnak penégsal Mekkorak az atlé és az
oldalak hajlasszégei?

Egy deltoidban a két szemkozti szog 36° é€s 1BRkkora a tobbi szdg, émekkora
szogeketzarnak be az atlék az oldalakkal?

Egy rombusz egyik oldalan feészbdgeinek aranya 4 : Blekkora szégetzarnak be az
atloi az oldalakkal?

Egy deltoid két sz6gének nagysaga 110° ésSZamitsdki a deltoid masik két szdgét!
(Hany eset van?)
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93. Készits tablazatot a tanult sokszogedr (haromszdg, négyzet, rombusz, téglalap,
paralelogramma, trapéz, deltoid) Ird le a defirjidiat, tulajdonsagaikat, és a kertletik,
illetve a tertletik kiszdmitdsanak a modjat!

Megnevezés Abra Definicio Tulajdonsagok Kerulllet es
terllet

haromszég

négyzet

rombusz

téglalap

paralelogramma

trapéz

deltoid

16
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94.

95.

96.

97.

98.

99.

100.

101.

102.

103.

104.

105.

106.

107.

108.

109.

Egy egyen szari haromszog szara 75 mm, alapja 90 Hény cn? a teriilete?

Szimmetrikus trapéz parhuzamos oldalai 6 cm és rh2 & szérai 8 cm hosszuak.
Mekkora a trapéz terilete?

Mekkora a paralelogramma kertilete és tertlete, ha kétaoRlam és 4 cm, és a 3 cm-
es oldalhoz tartoz6 magassaga 3,5 cm?

Mekkora a haromszog terllete, ha egyik oldala 5 cm és zz&tartoz6 magassag
2,4 cm?

Mekkora a deltoid tertlete, ha &tloi 7 cm és 4 cm.

Szamitsdki a rombusz kerlletét és teriletét, ha oldala 8 cmagassaga 6 cm!
Hatarozd mega négyzet keruletét és tertletér, ha atléinakza%8 cm!

Egy téglalap egyik oldala 24 cm, atléja 26 cm.

a. Mekkora a tertlete?

b. Mekkora a vele azonos tertilehégyzet oldala?

A szimmetrikus trapéz alapjai 4 cm és 7 cm, sz&@icm hosszUalviekkora a trapéz
terllete és atloja?

Szimmetrikus trapéz parhuzamos oldalai 8 és 4 earas6 cm hosszlUaklekkora a
terilete?

Egy szimmetrikus trapéz hosszabbik alapja 12 cdrasz cm-esek. A szarak az egyik
alappal 30°-0s sz6get zarnak Hatarozd mega teriletét!

Trapéz hosszabbik alapja 10 cm, egyik szara 4 erd5@-0s szdget zar be az alappal,
masik szara 6 cnMekkora a trapéz terilete?

Trapéz parhuzamos oldalai 5 cm és 2,5 cm, szacan &s 3,5 cmHatarozd meg a
teruletét!

Szimmetrikus trapéz hosszabbik alapja 44 cm, sFamem és atléja 39 cnMekkora a
tertlete?

Igazold, hogy a trapézt az atléi 4 olyan haromszdogre B&ntnelyek kézul kebinek a
terllete azonos.

Egészitsd ki a Venn-
diagrammot a paralelogramma
a rombuszok, a deltoidok,

téglalapok és a négyzete
halmazaval!

NEGYSZOGEK

TRAPEZOK

17
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110. Igaz vagyhamis?
a. Minden paralelogramma trapéz.
b. Ha egy négyszogben két oldal parhuzamos, a masik jedig egyerd, akkor az
paralelogramma.
Van olyan trapéz, ami egyésizaru, de tengelyesen nem szimmetrikus.
Ha egy paralelogramma deltoid, akkor az négyzet.
Ha egy néegyszog kézéppontosan szimmetrikus, akk@alglogramma.
Ha egy deltoid téglalap, akkor négyzet is.

~® Qo

KOr és részei

A kor azon pontok halmaza a sikon, melyek a sikazpttO pontjatdl egy adott tavolsagra
vannak. AzO pont a kot kbzéppontja,pedig a sugara.

A kor kerllete :k = 2r 1, terliletet = r 277, ahol an = 314

A kOr részei

kérgyru

Ernis ki H'(_.lk!x

ﬂ.ﬁlu \
/ e \

hur

kiirszelet

Az érinté olyan egyenes, melynek pontosan egy ko6zds poatjaavkdrrel. A kor éridie
merbleges az érintési pontba huzott sugarra.

A szeb olyan egyenes, melynek két k6zos pontja van aekorr
Ha egy kor egyik ivének két végpontjat 6sszekotgikkor
k6zéppontjaval, igy eggdzepponti szogkeletkezik. [

A koriv hossza és a hozza tartozo koércikk tertietebzepponti
szdg ismeretében megadhato:

i=—2 mrréest=—2_mr ahol r a kor sugara.
36C° 36C

111. Hatarozd meg a 10 cm sugara kér
a. atmebjet; c. terlletét;
b. keriletét; d. akor kézéppontjatol 3 cm-re haladd hurok hosszat!
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112.

113.

114.

115.

116.

117.

118.

119.

120.

121.

122.

b.

Mekkora a kor tertilete, ha kerllete 23,4 cm?
Mekkora a kor sugara és keriilete, ha a teriilete 122 cm

Mekkora a korgyiri terulete, ha a kibskorének sugara 12 cm, a felsirének sugara
7,5cm?

Egy korgyirt teriilete 43,8 cf kozépkorének sugara 8 crilatarozd meg a
szélességét, és a kikdrének sugarat!
Egy korgyirt kozépkorenek kerilete 12 m, szélessége Rlekkora a terllete?

Egy kor sugara 6 cngzamitsd kiebben a kérben a 120°-0s kdzépponti szoghodz tartoz
korcikk teruletét és ivhosszat!

Hatarozd mega korcikk tertletét, ha a kdr sugara 10 cm, égBpanti szoge
a. 45% b. 60° c. 909 d. 43,2°

Szamitsd kia 2 cm sugaru kdrben a 2 cm hosszUsagu ivhezdaktizépponti széget!

Hatarozd mega korszelet tertletét, ha hurja 8 cm, és kézéppgaibge
a. 60° b. 90° c. 120°

Vegylk fel egymastél 6 cm tavolsagra AzZsB pontokat, és szerkesszink koréjik 2
cm sugaru koroket. Szerkessz olyan 3 cm sugaru @ty érinti ezeket!

Egy 3 cm sugaru kérh6z egy kéilB pontbdl érindt huzunk. AP pont a kézéppontjatol
11 cm-re van.
a. Milyen messzevan a P pont a kadi?

Milyen hosszUakaz érintési szakaszok?

Térgeometriai szamitasok

A hasab és a henger

A hasab két alaplapja egymassal parhuzamos sikbaih két egybevagé sokszog, melynek
oldalélei parhuzamosak. A hasab oldallapjai parglelmmak. Az egyenes hasab oldallapjai
téglalapok.

/

% /’
i

Egyenes hasab Ferde hasab
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Az egyenes hasab felszineA=2[T, + K, [M , ahol T, az alaplap teriletel, az alaplap
kerllete,M pedig a hasab magassaga.

Ezt kénnyen megkapjuk, ha felrajzoljuk a hasab jaélo

AN
SO\

A hasab térfogata =T, [M , ahol T, az alaplap teriletdyl a hasab magassaga.

A forgashengerkét alaplapja két egybevagé korlap, palastja eigbefelllet. A palast sikba
terithet, kiteritve téglalap alaka.

A forgashengefelszine A=20°T+2rmIM | grfogata: V =T “TUIM | ahol I' az alapkér
sugara,M a test magassaga.

123. Szamitsd kia téglatest testatlojanak a hosszat, ha élei:
a.2m,2m,5m; b.3m, 17 dm, 20dm;
d.11m, 11 m, 11 m!

c.24 dm, 45 dm, 68 dm;

124. Rendezdtérfogat szerint csokkérsorrendbe a hengereket!
A: B: C: D:
r 4 cm 7 mm
d 40 mm 14 cm
M 88 mm 2cm| 550 mm 7 mm

125. Rendezdfelszin szerint névekvsorrendbe az &6 hengereket!

126. Hany m® viz fér egy 1,2 m atméji, 6 m magas henger alaku
csatornaba?

127. Hany liter viz fér egy 12 m hosszu, 11 cm sugaru, félkor (ala
csatornaba?
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128.

129.

130.

131.

132.

133.

134.

135.

136.

137.

Mennyi badoglemez szikséges 50 db 12 cm &jtiéd m hosszu kalyhads
elkészitéséhez? (Takarasra szamitsunk 1,5 cm-t.)

Egy kocka lapatiéja 6 dm hossMekkora az éle és a felszine?
Egy kocka testatléja 9 dm hossilekkora az éle és a térfogata?

Mekkora a terllete az 1 dm élhosszusagu kockaba helyskktpoknak?

4 e
/ 7/
7 I I

Mekkora a rombusz alapu egyenes hasab felszine, ha a sanatldi 6 cm és 8 cm, és
a test magassaga 10 cm?

Egy egyenes hasab alapja az dbran lathaté derdksapgz,
magassaga 2,3 rhlany liter a térfogata?

1m

Belefér-eegy 1 dm &l kockaba egy 18 cm hosszu palca?

Hany kobméter foldet kell kiasni az abran lathato hartraps
keresztmetszétegyenes arok kidsasakor?

130 cm

51 cm

60 cm

Egy kocka minden élét megnoveljiik 6 cm-rel, igglaine 576 charel nstt. Mekkora
a kocka térfogata?

** Mekkora a kocka felszine és térfogata, ha az éleit 3 dmegndvelve a térfogata
279 cni-rel n$?
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A gula és a kap

A gulat egy n oldali sokszdgT@) és n darab egy csucsbd)) ,0sszefutd” haromszog
hatarolja. Azn oldali sokszog a gukaplapja, a haromszogek adallapok. Az oldallapok
azoldalélekben, az alaplap és az oldallapokatampélekben metszik egymast. @ alaplaptdl
vett tavolsaga a gulmagassag (M).

A gulatérfogata V = T’“‘:EM , ahol T, a gula alaplapjaM a gula magassaga.

Ha a gula lapjait kihajtjuk egy sikba, akkor a dgidddjat kapjuk, ez az alaplapjabdl, és annyi
haromszoghl all, ahany oldala van az alaplapjanak. A gdédszire ezen sikidomok
terliletének 6sszege.

A gula egyes adatai kozott akkor kofinysszefiiggést talalni, ha talalunk egy olyan
derékszodi haromszéget amelyben aPitagorasz-tételtalkalmazhatjuk. Egy par példa
lathat6 az aldbbi 4brakon:
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138.

139.

140.

141.

142.

143.

144.

Szerkeszd me@nnak a gulanak a halojat, amelynek

a. alaplapja 3 cm oldalt négyzet, oldallapjai olyagesd szard haromszogek, melyek
magassaga 4cm;

b. alaplapja 4 cm oldalt négyzet, oldallapjai olyagesd szard haromszogek, melyek
széra 3 cm;

c. alaplapja 3 cm oldald szabalyos haromszég, oldallaplyan egyerd szaru
haromszdgek, melyek magassaga 6¢cm!

d. Szamitsd kia gulak felszinét!

Egy haromszdg alapu gula minden éle 6 &merkeszd mega halojat!Mekkora a
felszine?

Egy légibemutaton négy regigiép szall kotelékben agy, hogy mindegyik 100 mag v
a masik haromtéMilyen az a test, aminek a csucsaban szallnak ezek Ek&pi

Melyik halobal lehet, melyikél nem lehet négyzet alapu gulat késziteni?

b)

c)

Toltsd ki a tablazatot, ha a gula alaplapja oldalainak szanaaa gula alapéleh az
oldaléle,m, az oldallap magasséaga!
n a b n Felszin
a.) 3 10 cm 12 cm
b.) 3 20 cm 16 cm
c.) 4 6 cm 7cm
d.) 4 2,6 dm 37cm

Egy négyzet alapu, egyénbldaléli gula alapéle 5 dnSzamitsd kia gula felszinét, ha
oldallapjanak magassaga:
a.3dm; b.2,5dm; c.2,6 dm!

Mekkora a térfogata annak a szabdlyos gulanak, amelynek
alaplapja 17 cm oldali négyzet, magassaga 28 dm;

alaplapja 6,7 dm oldalt szabalyos hdromszdg, magas® 28 dm,;
alaplapja 34,6 cm oldalu szabalyos haromszdg, rsagash2,7 cm;
alaplapja 56 cm oldalu négyzet, oldaléle 78 cm;

alaplapja 5,9 cm oldalu szabalyos hatsz6g, oldal2)a cm?

"0 T
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145. Egy négyzet alapu gula alaplapjanak atloja 6 cm. @ldallapok szabalyos

146.

147.

haromszogekSzamitsd kia felszinét és a térfogatat!

Egy négyzet alapu gula oldaléle 12 cm. Az oldalkag
magassaga 7,5 cr8zamitsd kia felszinét és a térfogatat!

H

md

nad

I\

AY

** Az ABCDEFGHtéglatestbe berajzolkH, BH, CH atlok és

gl 1l

11
I

\
\
\

N\

G

DH él azABCD téglalap alapu gulanak az oldalé®zamitsd
ki ennek a gulanak a felszinét és térfogatatABa= 12 cm,
BC=8cm éAE=15cm!

D \
I )___\_
Iy
\
1, \
i/
A B

A kapot valamilyen gorbevonallal hatarolt sikidonaz alaplap —, és egy felllet — a palast —
hatarolja. Ha a Q a kup csucsa, akkor ennek tagalsa alaplap sikjatél a gula magassaga
(M). Most olyan kupokkal foglalkozunk, aminek aaglapja kor.
Legyen az alapkdr sugara r, a kip magassaga Mkaidja a (az alapkor egy pontjanak és a
kup csucsanak tavolsaga).
2

V = r°miMm
A kup térfogata: 3 .
Ha a palastot kiteritjlik, akkor egy olyan korcikkaipunk, melynek sugara az alkoto (a), a
koriv hossza pedig az alapkor kertle®T). A kup felszine ennek a korcikknek és az

alapkor terilletének 6sszegB=r T+ all Ot

148. Mekkora egy 4 cm alapkdr sugart kip magasséaga, ha allk®@ajam?

149. Mekkora a 10 cm alapkér atm@ii kap alkotdja, ha a magassaga 127 mm?

150. Egy kup alaka pezsgpohar 9 cm magas, fékbrének atméije 6,6 cm.Hany dl
folyadék fér bele?

151. Mekkora az egyenes korkup térfogata és felszine, ha atkdt® cm, alapkorénak
sugara 6 cm?

152. Egy egyenes korkup kiteritett palastja 12 cm sud@liorlap. Mekkora a kup felszin

és térfogata?
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153. A vulkanikus hegy kozelfteg kap alaku. Alapkdrének atnége kb. 7 km, magassaga
2400 m.Szamitsd kia hegy térfogataiddd meg az eredményt kirben! Hany tonna
lavakovet tartalmaz a hegy, ha egyityen ks tdmege 2,4 t?

154. Henger és kup alapkore és térfogata edydnilyen a magassaguk aranya?

155. A bugaci pasztormuzeum kup alakbtetének magassaga 5,6 m, alapkdrének éfmér
11,2 m.Hany légkdbmétera tettér?

156. Egy deréekszdfy haromszog befogdi 12 dm és 16 drorgasd mega haromszoget az
egyik befogéja kortlMekkora az igy kapott test felszine és térfogata?

157. Egy 8 cm oldalt négyzetet atloja koril megforgatultekkora a keletkezett test
tréfogata és felszine?
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Geometriai transzformaciok, egybevagosag

A geometriai transzformacidk olyan fliggvények, melyeknek értelmezési tartomaéya
ertékkészlete is ponthalmaz.

Most olyan transzformaciokkal foglalkozunk, melyékraz értelmezési tartomany és az
értékkeészlet is egy sik, illetve annak egy része.

Hozzarendelési szabalyok:

1. Tengelyes tukrozés:

Adott egyt egyenes, a tengely, melynek minden pontjahoz 6atragdeljik. At egyenesre
nem illeszked P ponthoz azt aP’ pontot rendeljik, amelyre igaz, hogy a tengely
merlegesen felezi BP’ szakaszt.

2. K6zéppontos tikrozés:
Adott egyO pont, a kbzéppont, melynek képe 6énmaga. AOstkl killonbd P pontjahoz azt
aP’ pontot rendeli, amely &2P egyenesen van, és @felezi aPP’ szakaszt.

3. Eltolas:
Adott egyv vektor, azaz irdnyitott szakasz. A sik egy affoffontjanak képe az R’ pont,

amelyre igaz, hogy 2P irdnyitott szakasz egyéna megadoty vektorral.

4. Pont kordli elforgatas

Adott egyO pont, a kdzéppont, valamint aforgatas szogénagysaggal és irannyal). A2
pont képe dnmaga. A s®-tél killbnbdz barmelyP pontjanak a képe azRi pont, amelyre
OP =0OP'és aPOP'sz6g nagysaga és iranya az elforgatas szoge.

5. Meréleges vetités:

Adott a sikban egye egyenes (tengely), melynek minden pontjahoz onimeegéleli. Aze
egyenesre nem illeszk&étharmelyP pont képe (vetilete) R pontbol az egyenesre bocsatott
meilegesP’ talppontja.

6. Identitas (azonos leképezés):
Minden ponthoz 6énmagat rendeli. llyen példaul=a0 vektorral val6 eltolas.

158. Csoportositsuk a korabban megismert geometriai transzformaciokanggelyes
tukrozés, kozéppontos tikrozés, forgatas, eltottések)! Kozuluk melyek

egyenestartoak;
szogtartoak;
tavolsagtartéak;
rendelkeznek fixponttal;
rendelkeznek fixegyenessel;

-~ 0 a0 o ®

tartjak meg a koruljarasi irdnyt?

A tavolséagtarto transzformaciokat nevezaeglybevagosagi transzforméacioknak.
Vajon miért?
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159. Végezd ela tengelyes és a kdzéppontos tukro
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GEOMETRIA
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haromszdg k

pontot és aAB szakaszt!

162. Vetitsd merélegesen a v egyenesre aP
28
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163. Egy geometriai transzformacio a balradésotét
négyszoget a jobbra 1&wsotét négyszogbe viszis
Keresd mega betikkel jelolt mozaiklapok képét!
Milyen transzformaciot vegeztél?

164. Forgasd el az alakzatokat a® kdzéppont koril a megadott forgdsszoggel! Szinezz
egymasnak megfelekszakaszokat illetve szégeket a képen!

A

A
b
"
A ',
’
P
o i

165. Forgasd ela szabalyos haromszoget@pont korul —45°-kal!
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166.

167.

168.

169.

170.

171.

172.

173.

174.

175.

30

Szinezd a parkettat agy, hogy forgasszimmetrikus legyKetess tobb megoldast!
Add mega szimmetria rendjét is!

Rajzolj egy haromszoget és két egymassal parhuzaggsnest!Tukrozd egymas
utdn a haromszoget a két egyenesre. Mit tapasztalszRefie helyettesiteni a két
tukrozeést egyetlen transzformacioval?

Rajzolj egy téglalapotForgasd elvalamely csucsa korul@zor 45°-kal, majd 30°-kal!
Milyen transzformacioval helyettesitbed két elforgatas?

Rajzolj egy kort! Told el elsszér aza majd a b vektorrall Tudnad-e egyetlen
transzformacidéval helyettesiteni a két eltolast?

\LJA

1

Rajzolj egyerbszari haromszoget és két, egymast nietsgyenest! Tikrozd a
haromszdget egymas utan a két egymassal 30°-ostdzézpro egyenesre tengelyesen!
Helyettesitsd a két transzformaciot egyetlennel!

Szerkesszlnk

a. négyezetet, ha adott az atldja;

b. paralelogrammat, ha adott két oldala és egy sz6ge;
c. rombuszt, ha adott két atloja!

Szerkesszunkharomszdget, ha adott két oldala és a harmadikdrazzt sulyvonal!

(A haromszog oldalfeléz pontjait a szemkozti csuccsal Osszékdzakaszok a
haromszogulyvonalai.)

Szerkesszunkharomszdget, ha adott a harom oldal fgbemtja!

SzerkesszinKrapézt, ha adott a két parhuzamos oldal 6sszesgdrak és a magassag!
Tukrozzlnk egy tetsdleges pontot egy adott négyszog egyik oldalfelepntjara,

majd a tikorképet a kovetkeoldalfeled pontra €s igy tovabb. Négy tukrbzés utan
hova jutunk?
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176. Egy erdben két Ut keresztezi egymast, nem messze inneegamadaszhatHonnan
induljunk el az g atrél az ,f” felé, hogy a vadaszhaz éppen félaton legyen tgygy
az indulasi hely, a vadaszhaz és a megérkezésebglggyenesre essen?

e vadaszhaz

177. Egyenes orszagutnak ugyanazon oldaldn helyezkedikkée (zem, amelyek
Uzemeltetéséhez transzformatorallomast akarnakyeltre kozvetlendl az Gt mellett.
Hova tegyék,hogy a legrévidebb vezetékre legyen sziikség?

A.

A haromszdg nevezetes vonalai, pontjai és korei

178. Milyen tulajdonsagu pontokat hataroznak meg egy haromszdg
- oldalfele® melegesei
— szogfeledi
Mit mondhatunk az oldalfelézmelegesek, illetve a szdgfeldz metszéspontjairdl?

Meghatarozas A szogfeled egyenes
olyan egyenes, amely felezi a haromsz¢
bely szbgeit. Minden haromszdognel
harom szdgfelgge van.

Jelolésuk: {, fp, f,
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179. Szerkesszegy haromszoget, melynek oldalai 5 cm, 6,5 cm ém9Szerkeszdmeg a
haromszdg mindharom szogfebgat! Mit tapasztalsz?

Tétel: A haromszdg szogfelézegy pontban metszik egymast, ez a pont a haraghszo
irhat6 kor kbzéppontja.

180. Az elozd. feladat hdromszdgétszerkeszd megn beirt kort! (Vigyazz, ébb meg kell
szerkesztened a sugarat!)

Meghatarozas Az oldalfeled mewleges egyenes
olyan egyenes, amely nédeges a haromszog
oldaléra, és a4tmegy az oldal felppntjan. Minden
haromszognek harom oldalfetezmelege van.
Jelolésuk: £ fy, fc

181. Szerkesszegy haromszdget, melynek oldalai 5
cm, 6,5 cm és 9 cmSzerkeszd mega
haromszdg mindh&rom oldalfetez
merblegesét! Mit tapasztalsz?

Tétel: A haromszdg oldalfelézmeiblegesei egy pontban metszik egymast, ez a pont a
haromszog koré irhatd kérének kozéppontja.

182. Szerkeszdmegaz ebz6 feladat hdromszdgének a koré irt korét!

Meghatarozas A magassagvonal olyan

egyenes, amely atmegy a haromszog csucsan \ /”,b
és mebdleges a szemkdozti oldalegyenesre. " 1
Minden haromszognek harom Y S

magassagvonala van. Jeldlésiik; m,, m.

183. Szerkesszegy haromszoget, melynek
oldalai 5 cm, 6,5 cm és 9 ci8zerkeszd
meg a haromszég  mindharom
magassagvonalat! Mit tapasztalsz?

Tétel: A haromsz6g magassagvonalai egy pontban metsgykna&st, ez a haromszog
magassagpontja. A magassagpont jde:

184. Az elbzé feladat haromszogebglold mega magassagpontot!
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Meghatarozas A sulyvonala haromszog csucsat a
szemkdzti oldal felggpontjaval 6sszekbétszakasz.

A haromszodgnek hdrom sulyvonala van. Jeldlésuk:
Sar Sy &

185. Szerkessz egy haromszdget, melynek oldalai S |
5 cm, 6,5 cm és 9 cm. Szerkeszd meg a “— |
hdromszdg mindharom sulyvonalat! Mit
tapasztalsz?

Tétel: A haromszo6g sulyvonalai egy pontban metszik egyngsa haromszog sulypontja.
Jele:S.

186. Az elbz6 feladat haromszogébejelold meg a sulypontot! Mérd le mindharom
sulyvonal esetén a sulypont és a csucs, valamsiilypont és az oldalfelezési pont
tavolsagat! Mit tapasztalsz?

| OsszefiiggésA stlypontasulyvonalnakaz oldalhoz kézelebbi harmadol6 pontja.

A kdzépvonal

I. A haromszdg kézépvonala

A kozépvonal a haromszég két oldalan
felezdpontjat dsszekdtszakasz. Jelolésk;, ky, Ke.
A haromszdg kozépvonalaipdrhuzamosak a
haromszog oldalaival. A kézépvonalak hoss
feleakkora, mint a vellik parhuzamos oldal hossz:
Tehat az abra jeldléseit felhasznalva:

a b
k|lak||bk|lc . k== k=—; k.=
és 2 A

II. A paralelogramma k&zépvonala

A paralelogramma két szemkozti oldaldnak fépemtjat /
Osszekdt  szakaszt  kozépvonalnak  nevezzik.
paralelogrammanak két kozépvonala van. A kdzépvc
parhuzamos és egyérd paralelogramma oldalaival.

kl|la k=a

lll. A trapéz k6zépvonala c
A trapéz kozépvonala a szérak féleantjat 0sszekét
szakasz. A trapéz kozépvonala parhuzamos az alahadk
hossza az alapok szamtani kozepével egyenl
a+c
2

e

k||a k=
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187. Mekkorak egy haromszdogben a kdzépvonalak altal meghatdrieaaimszog szogei?

37°

By

188. Toltsd ki az alabbi tdblazatot (a, b, c: oldalkk k,, k.: kdzépvonalak, K: kerilet)

a b C k ko ke K
a. 10 cm 12 cm 7,5 cm
b. 0,12 m 3dm 70 cm
C. 5cm 3,5cm 22 cm
d. 1,2dm 8cm 0,7m

189. Mekkora az abran lathatdé haromszog kertilete és tertlatadbtt a kézep vonala?

a) b)

E 10 cm

_30%) a 35

190. Mekkora a rajzon lathatd haromszdg tertlete és kerllété®Pkozépvonala 5 cm.)

8cm

191. Egy haromszdg egyik oldalan fekezogeinek nagysaga 48° és 7diekkora szbget
zar be egymassal az ezzel az oldallal szemkozti csuckbdtiuld szogfeled és
magassagvonal?

192. Hasznaljuk az &brat és a haromszoc
k6zépvonalainak  tulajdonsagait  ann:
megallapitasdhoz, hogy a sulyvonali
milyen aranyban osztjak egymast!

Milyen négyszog afF,F3F4 és miért?
Miért fog azA csucsbdl induld sulyvonal is
atmenni as sulyponton?
Nézzink utana: miért hivjak
sulyvonalakat és a sulypontot?

igy aA

193. Milyen négyszogethataroznakneg egy tetsdeges négyszdog oldalfel@pontjai? Igaz
ez térbeli négyszogre is?
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Thalész tétele, érint énégyszogek

Elevenitsik fel, mit tapasztaltunk a deréksZbgharomszégek koré irhatd korok
kozéppontjaival kapcsolatban!

194. Bizonyitsuk be Thalész tételét, amely igQ
hangzik:

Azonos &tfog6ju  derékszod haromszogek
derékszogének csucsai az atfogéra min
atmérére rajzolt kdriven vannak.

Segitség Tukrozzuk a derékszéigharomszoget
az atfogo felegpontjara!
Milyen négysz6ghdz jutunk?

Hol van a négyszog koré irhatd kor kozéppontje

195. Bizonyitsuk bea tétel megforditasa
is, hogy az abran lathaté haromsz:
v szbge derékszog!

(Altalanosan:  félkériv.  bets C
pontjaibol az atmér derekszégben
latszik).

A O B

A Thalész-tételtszokas meég igy is megfogalmazAi:siknak azok a pontjai, amelyekisl
egy adott szakasz derékszogben latszik, a szakaszhanint atméréhdz tartozo
koérvonalon vannak, kivéve az atmeéé két végpontjat. Ez a kor s Thalész-kor.
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196.

197.

198.

199.

200.

201.

202.

203.

204.

205.

36

Egy falnak tdmasztott palca lecsusdklyen alakzatot ir le a palca k6zéppontja?

Rajzoljunk egy kort és egy négyszog8izerkessziinknégyszdget, amelynek oldalai az
elobbi négyszéggel parhuzamosak és érintik a kort?

Adott egy O kbzéppontu kor és koror
kivul egyP pont.

Szerkessziinka kérhdz olyan ériit,
amely athalad & ponton! Hany ilyen
érinté van?

Mit mondhatunk az érintés
szakaszokrol?

Egy derékszdiyharomszog koré irt kor sugara 5 cm, az egyik bigfogpk hossza
a.6cm; b. 8cm; c.2cm; d. a.
Szamitsd kia masik befog6 hosszat és a terlletét!

Egy 4 cm sugaru kor O kézéppontjanak és a sikPeggntjdnak a tavolsaga
a.5cm; b. 7cm; c.12 cm; d. 23 cm.
Szamitsd kia kérhoz &-bdl huzhatd érintszakaszok hosszat az egyes esetekben!

lgazold, hogy a haromsz6g két magassaganak talppontjaniégi@vol van a harmadik
oldal feledpontjatol!

Vegyunk fel egy egyertdt szard haromszoget, és rajzoljunk kort az egyik, sxént
atmen folé! Hol metsziez a koér a hAdromszdog alapjat? Véalaszauitkold!

Az érintésokszog olyan sokszdg amelynek
oldalai egy kor érintéi. Bizonyitsuk be, hogy az
érintbnégyszog két-két szemkozti oldalan:
0sszege egyedil

AB + CD =BC + AD

Szimmetrikus trapézba kor irhatdekkorak a szarai és a terilete, ha a két alapja 8 cm
és 12 cm?

Szerkesszunkerintbonégyszoget, ha adott a beirt korének sugara és
a. két oldala és az ezek altal kozbezart szoge;
b. harom szdge!
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Szerkesztések

A feladatokmegoldasanaképései

1.

agkrwpd

206.

207.

208.

2009.

210.

211.

212.

213.

214,

215.

216.

217.

218.

Vazlat, mely a szerkesztehdalakzatot abrazolja, jelélve rajta az adatokat és
osszefliggéseket. (PI. derékszdg, edyeldalak vagy szégek...)

A szerkesztés menetét vegiggondolni, €s eszexatlatot beszamozni.

A szerkesztés menetének leirdsa a megszamozait \&ztsei szerint.

Szerkesztés

Megvizsgalni, hogy hany megoldas lehet, és ez hofiygg az adatoktol.

Szerkeszd mega haromszoget, ha=45cm b=4cm [ =45°! Szerkeszd meg a
magassagpontjat és a sulypontjat!

Szerkessharomszoget melynek oldalai 5 cm, 6,5 cm és 9 cBzerkeszdmega beirt
és a koréirt korét is!

Szerkessz haromszégeha adott két oldalaa(ésb), és az a oldallal szemkoztiszog.
(Itt elég a harom feladathoz egy k6zds véazlat.)

a. a=10cmb=8cm,a = 45°

b. a=4cmb=10cmo =45°

c. a=8cm,b=10cmua = 60°

Szerkessz haromszogeha a szokasos jel6lésekleet 6 cm,m, = 4,7 cmb= 7,3 cm!
Szerkessz rombusztha adott egy oldala (a = 4cm), és egy szdge 45°)!

Szerkessz deltoidgtha adott két oldala (2,5cm és 3cm), valamintleduk bezart sz6g
(75°)!

Szerkessz trapéztmelynek két alapja 5cm és 2,5cm, szarai 3 éBlfsszu!

Szerkessz haromszdgeha adott két oldala (5 cm és 7 cm), és a harrhadikartozo
sulyvonal (10 cm)!

Szerkessz haromszogetha két oldala 4,6 cm és 6 cm és a harmadikhdpztar
magassag 3 cm. (Segitség: gondolj a Thalészdbtelr

Szerkessz derékszdgharomszoget ha adott az atfogo (8 cm) és az atfogohoz tartozé
magassag (3,5 cm)! Hany megoldas van?

Szerkessz haromszogeha adott @ oldala, ac oldalhoz tartozan. magasséag és a kére
irt kbr sugarar.

b ni, r

Szerkessz haromszogetha adott a harom oldal felgmontja! (Ezeket vedd fel
tetsdlegesen!)

Szerkessz trapéztha adott a két parhuzamos oldalanak az 6sszekgt szara és a
magassaga!
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Feladatgy (jtemény

F1.

F2.

F3.

F4.

F5.

F6.

F7.

F8.

FO9.

F10.

F11.

F12.

F13.

F14.

F15.

38

Igazoljuk, hogy a haromsz6g barmely oldala kiselbdlleeriletnél.

Igazoljuk, hogy a konvex négyszog atldinak dssiaegebb a négyszog kertleténél, de
nagyobb a négyszog félkerileténél.

Az abra kiemelt szakaszai egyéhl

a.Haao = 15°, akko = ?
b. Mekkora lehet az, ha az €z6 moédon 10 egyefilszakaszt lehet rajzolni?

Metsszlnk el két parhuzamos egyenest egy harmddédazerkesszink olyan pontot,
amely mindharom egyenésegyenb tavolsagra van!

Tazzunk ki két pontot! Egyikik kordl forgassunk eggjta atmefi egyenest, és
minden helyzetben tikrézzik r4 a masik pontot! Mil@rképek mértani helye?

Allitsunk meblegeseket a haromszdg egyik cstcsabdl a masik Kitskhoz tartozo
szogfeledkre! Bizonyitsuk be, hogy a négy nkages talppontjai egy egyenesen
vannak!

Hany méter hosszu az a deszka, amit 3 méter tgmsa falnak tamasztottak, es 1,6
méter magasra visz fel?

Egy rombusz egyik atl6ja 48 mm, masik atl6ja 2 dhekkora az oldalhossza?
Milyen tavolsagra van a 25 mm sugaru koérbe huzdtnn hosszu har?

Hany nt viz fér egy 80 cm atméiti, 110 cm magas korhenger alak( hordéba?
Hany liter viz fér egy 3 m hosszu, 40 cm attp@félhenger alaku itatdba?

Egy 80 cm magas henger alaku vizmetegértaly trtartalma 300 liter. Mekkora a
tartaly atmésje?

Egy téglatest harom élének aranya 4:7:11, tizem#ét 6sszesen 264 cm hossza.
Mekkora a felszine, térfogata, testatléja?

Szabalyos haromszOg alapu egyenes hasadb magassa&ga 8ldallapjanak atléja
37 cm. Mekkora a hasab felszine és térfogata?

Egy szabalyos hatszbg alapld egyenes hasab alapéhe, 8nagassaga ennek
masfélszerese. Mekkora a haséab felszine és téafdgat
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F16.

F17.

F18.

F19.

F20.

F21.

F22.

F23.

F24.

F25.

F26.

F27.

F28.

F29.

Egy haromszdg alaplu egyenes hasab olyan efygzdri haromszog, melynek alapja
12 cm, széarai 10 cm hosszuak. A hasab magassaga&gyezik a haromszog
révidebbik magassagaval. Mekkora a hasab felsznértogata?

Téglalap atlés metszetét két szemkozti éle és

szemkozti lapatléja hatarozza meg. Szamitsd ki |
haromféle atlos metszet teriletét és az igy ketetke I
téglalapok atlgjat, ha a téglatest élei T
a.2m,5més7m; - - -
b.7cm, 17 cm és 27 cm; /
c.1,6 dm, 2,3 dm és 5 dm!

Egy kétajtds ruhasszekrény szélessége 110 cm, é@gélys5 cm, magassaga 165 cm.
Elfér-e benne egy 2 m-es rud? Mekkora a szekréfggita?

Melyik az a gula, aminek
a.4 b.5 c.6 d. 12
éle van?

Egy 36 cni teriileti, négyzet alapu, egyenbldaléli glla egy oldallapjanak teriilete az
alaplap terlletének 75%-a. Mekkora a gula felszMekkora a térfogata?

Gyurmabdl olyan négyzet alapu gulat formazunk, aiaz alapéle és a magassaga is
4 cm. Hany cmgyurmara van ehhez sziikség?

Az abran lathat6 karacsonyfadisz két 25 cm2 aléletiér négyzet alapu,

egyend oldaléli gula dsszeillesztésével készitettik. Adaisila

a. Szamitsd ki, hany cm2 papirt hasznaltunk el.!

b. Ha a diszt marcipanbdl készitenénk, mennyi martipasznalunk
el?

Mekkora annak az egyenes korkupnak a felszine résgéta, amely alapkorének
sugara 20 cm, nyilasszége pedig deréksz6g?

Eg%/ egyenes korkup alapkérének sugara 5 cm. Mekkonagassaga, ha térfogata 186
cm™?

Eg%/ egyenes korkup alapkérének sugara 7 cm. Mekkoralkotdja, ha térfogata 200
cm’?

Korkap magassaga 12 cm, alkotéja 20 cm. Mekkoedsziine és a térfogata?

Egy egyenes korkup alkotdja a magassaganak haroossz@z alapkorének atrmigr
12 cm. Mekkora a felszine és a térfogata?

Egy haromszog egyik csucsan at szerkesszink edyéiggs hogy a szemkozti
oldalnak az egyenesen temeileges vetllete adott hosszusagu legyen!

Szerkesszink haromszoget, ha adott egyik oldadtéré&irt kor sugara és az oldalhoz
tartozé magassag!
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F30. Szerkesszunk haromszdget, ha adott egyik oldatéréirt kor sugara, €s egy masik
oldalhoz tartoz6 magassag!

F31. Szerkessziink haromszoéget, ha adott egy oldala, ésmsik két oldalhoz tartozo
sulyvonal!

F32. Szerkessziink haromszoget, ha adott egy oldala,zaahartoz6 magassagvonal és
sulyvonal!

F33. Szerkessziink haromszoget, ah adott az eqgyik oldaz ezzel szemkozti szoge:
tovabba
a. az oldalhoz tartozé magassaga)
b. az oldalhoz tartoz6 sulyvonalg)

F34. Szerkesszink hdromszdget, ha adottak a sulyvonalai!
F35. Szerkessziink négyzetet, ha adott oldalanak éadlibjosszege!

F36. Szerkessziunk téglalapot, ha a négy oldalan adgtegg pont és ismerjik az oldal
hosszat!

F37. Szerkessziink trapézt, ha adott a két parhuzamad otszege, az atlok hossza és
egyik széra!

F38. A biliard asztalon csak a fejér és a fekete golgn.\Hogyan I6kjik meg a fehéret ugy,
hogy
a. az egyik fallal val6 ttkdzés utén eltalalja a feke
b. mindegyik fallal egyszer itk6zzon, majd eltal@jiekete golyot?

F39. Két kor két metszéspontja kézll az egyik M. Szeskéek M-en at olyan sz#| amely
egyenb harokat metsz ki a két kash

F40. Szerkessziink egyénszarli haromszoget, ha adott a szarak altal bezdgtnagysaga,
a sz0ghoz tartozo csucs és két egyenes, amelyelkadapmegy-egy csucsa fekszik!

F41. Bizonyitsuk be, hogy a haromszdg két magassagatelb@ontjai egyeid tavolsagra
vannak a harmadik oldal fekgzontjatol!

F42. Adott egy egyenes és rajta kivil két pont. Szedieds derékszdg haromszoget,
amelynek derékszéigcsucsa az egyenesen, masik két csucsa pedig tipadtokban
van!

F43. irjunk kort az egyerdl szari haromszog egyik szara, mint atirfété! Bizonyitsuk be,
hogy ez a kor felezi a haromszdg alapjat!

F44. Szerkesszink deréksazbgharomszoget, ha adott az atfogojanak egyenese és
befogoibdl egy-egy pont, tovabba az atfogéhoz tartnagassag!

F45. Rajzoljunk egy korbe egy hurt! Szerkessziink olyatyzetben egy adott hosszusagu
hart, hogy ezt az edshir felezze!
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F46.

F47.

F48.

F49.

F50.

F51.

F52.

F53.

F54.

F55.

F56.

Két egymasra méleges egyenes egyikéiierziink ki két pontot, és szerkessziink rajtuk
atmerd kort, amely a masik egyenest érinti.

Rajzoljunk egy kort éstizzink ki egy pontot. Szerkesszink a pont korul ledry,
amely az adott kot egy adott hosszisagu hurt metsz ki.

Két érintke®d kor egyikében egy tet8leges atmér végpontjait kossik 6ssze az
érintkezési ponttal! Mutassuk meg, hogy ezek azegyek a masik kdsbegy atmed
végpontjait metszik ki!

Egy kocka A csucsabdl kiindulé és az A-t tartalméadok kozéppontjaiba mutatd
vektorok x, y, z. Allitsuk & ezek segitségével

a.az A csucsbdl kiindul6 élvektorokat,

b. a testatlévektorokat.

**Legyenek A, B, C, D, E adott pontok. Mekkora A értéke, ha
AB +BC+CD = (DE + EAJ?

**Bizonyitsuk be, hogy egy trapéz atldinak fedppntjait O0sszekdt egyenes
parhuzamos az alapokkal!

*Egy haromszdg koreé irt kér O kdzeppontjabol aasioz mutatd vektorok legyenek
a, b, c. Bizonyitsuk be, hogy az O-bdl felmét+ b + ¢ = m vektor végpontja a
haromsz6g magassagponja!

**Az abra négyszogei négyzetek. Bizonyitsuk be,yhog y!

| — —
X

Egy paralelogramma oldalai félé négyzeteket rajalollA négyzetek kdzéppontja,
B, C ésD. Mutassuk meg, hogy & CD négyszdg négyzet!

**Napsitéses ifben szeretnéd megnézni egy fa magassagat az aknyegiiségével.
Ha a te arnyékod 80 cm, a fa arnyéka pedig 5 mkaorakfa?

**Adott az a, b ésc szakasz. Szerkessz olyanszakaszt, amelyre fennall, hogy
a_c

b x
(Gondolj a parhuzamos s#kltételére!)
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F57.

F58.

aoow

F59.

~ 0 oo

F60.

F61.

F63.

a.
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**Trapéz parhuzamos oldalai 12 és 8 egység, szards 5 egység. Szamitsd ki a

kiegészid haromszdg kerlletét és terlletét!

Mekkora a szabalyos nyolcszég egyik kigzdge?
Mekkora a szabalyos hétszdg egyik bedzbge?
Mekkora a szabalyos 6tszdg egyik betzdge?
Hany atldja van a kilencszégnek?

Szerkessz haromszoget, ha adott két oldalagb) és az a oldallal szemkdzti
csucsbal kiindul6 magassagvonal hossza.

Szerkessz haromszdget, ha adott egy oldglaa¢ adott oldalhoz tartozé magassaga
(ma) és az adott oldalon k&egyik szdgef).

Szerkeszd meg egy haromszdg beirt és koré irhaéd! ko

Szerkessz haromszoget, ha adott két oldala, ésvatikhoz tartozé sulyvonal!
Szerkessz trapézt, ha adott négy oldalanak a Hossza

Szerkessz trapézt, ha adott a kdzépvonala, éz&et! s

Szerkeszd meg azt a derékstdgiromszoget, melynek deréksédgsucsa egy adott
e egyenesen taldlhatd, és B cslUcsa pedig adott (az e egyenes azonos oldalan
vannak).

Szerkeszd meg egy koron kividi pontbdl a kérhdz hazhaté érbkiet. Mit tudsz
ezekol?

Szerkessz haromszoget, ha adottAagsucsabol kiinduld két oldal hossza éshaz
csucsbal kiindulé magassag hossza.

Szerkessz hdromszdget, ha adotaddala és aa oldal csucspontjaibdl kiindulod
sulyvonalak hossza.

Szerkessz haromszoget, ha adott egy oldala, és sk rkét oldalhoz tartoz6
magassaga!

Bizonyitsd be, hogy egy tetdeges négyszdog oldalfel@pontjai altal alkototEFGH
négyszog paralelogramma. A bizonyitashoz haszhédt'a

Bizonyitsd be, hogy egy tetieges konvex négyszog kerilete mindenképpen
nagyobb, mint az egyik (barmelyik) atlojanak kétsze!

Szamitsd ki a haromszog keriletét, ha egyik oldalm, és a masik két oldallal
parhuzamos kézépvonala 3cm és 2,5cm!

Széamitsd ki a hurtrapéz teriletét és atldjanakz@sha alapja 15cm és 9cm, szérai
pedig 6cm hosszuak!

Egy haromszdg egyik csucsanal 35°-0s, méasik csék®bP-os szdg talalhato.
Mekkora szoget zar be egymassal a szemkozti csiesinduld szogfeled és
magassagvonal?

Melyik négyszdogeknek ezek az egyedi tulajdonsagde({rt négyszogobn kivil mas
négyszogre ne legyenek igazak ezek a tulajdonsagok!

Oldalai egyertk:
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b.

F64.

Kbdzéppontosan szimmetrikus:

c. Egyik atl6ja szimmetriatengely:
d.
e

. Atl6i azonos hosszusaguak és felezik egymast:

Barmely két szomszédos szbtge 180°-ra egészitiyknast:

Egy egyendszard haromszogben az alappal szemkdzti szgMB€kkora szdget zar
be az alappal a szarhoz tartoz6 magassag?

Mekkora az egyetibzaru derékszdigharomszdogbe irt koér sugara, ha a befogé 10cm?

Egy fatorzset kor alaku szeletekre vagunk, majdéesket levagva téglalap alaku
deszkékat gyartunk. Mekkorak a deszka oldalai, fat@zs atmédie 10 dm, és a
téglalap oldalainak az aranya 3 : 4?

F65. Dontsd el, hogy igaz vagy hamis, és indokold!

a. Ha egy négyszog téglalap, akkor éfimdgyszdg

Paralelogramma nem lehet é6inégysz6g
A haromsz6g magassagvonalainak metszéspontja marttigomszdgon belil van

Mekkora szoget zar be egymassal egy haromszog kétsabol kiinduld
szogfeledje, ha a harmadik cslcsnal’4&6g talalhatd?

Egy C csucsanal derékszibcharomszdg atfogdja 16 egység, kisebbik befogodja 8
egység. Milyen tavol van egymastol az atfogonsléwagassagtalppont és a koré
irhat6 kor kbzéppontja?

F67. Valaszd ki a helyes allitasokat:

-~ 0 a0 o p

= Q

Minden paralelogramma trapéz is.

Minden téglalap rombusz is.

A rombuszok paralelogrammak is.

Minden rombusz deltoid.

Minden téglalap paralelogramma.

A négyzetek a téglalapok és a rombuszok halmazdawetszetében helyezkednek el.
A négyszogben a bélszégek dsszege 360°
Minden sokszdgben a bélszogek 6sszege 360°.
Minden sokszégben a kidlszogek 6sszege 360°.
Van olyan trapéz, amelyik deltoid is.

Van olyan rombusz, amelyik nem trapéz.

Minden trapézba irhaté mind a négy oldaléat éridr.

m. Minden négyszogbe irhatd mind a négy oldalat &idt.
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Szamitasok (szogek, kerlet, terilet)

F68.

F69.

F70.

F71.

F72.

F73.

F74.

F75.

F76.

F77.

F78.

F79.

F80.

F81.

F82.

F83.

F84.
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Az ABC haromszo6g két oldala 7 és 9 cm. Mekkoratlehearmadik oldala?

Egy haromszdg oldalai cm-ben mérve egész szamdkghAagyobb oldala 6 cm, a
masik két oldal kilbnbsége 2 cMekkordk a haromszdg oldalai?

Van-e olyan haromsz6g, melyben az oldalak aranya 4117:

Egy haromszégben = 3,4 cm,b = 6,2 cm.Mekkora a c oldal, ha tudjuk, hogyg
egesz szame=

Egy kétagu létra aganak hossza 2 mélyen magasra lehet rajta maszni, ha a két
agat egymastol 1,4 méterre tudjuk kinyitni? (Feletzik, hogy a létra legtetejére
lehet maszni.)

Egy egyerndszaru derékszadgharomszog atfogoja 10 cnMekkora a két befogd?
Mekkorak a szogei?

Egy derékszdfy haromszognek van két 45°-o0s szodge. A révidebbdalal 8 cm.
Mekkora a tertlete?

Hatarozd meg a 8 cm oldali szabalyos haromszog koré- és batéirktrének
sugarat!

Hatarozd mega 8 cm oldalu szabalyos haromszog teriletét!
Mekkora a haromszoég oldala, haa =3 cm,b = 8 cm, ésn, = 2 cm?

Egy egyenb szard haromszog széara 12 cm, az alaphoz tartogassaga 10 cm.
Hatarozd mega haromszog teriletét és keriletét!

Egy haromszdg belsszégeinek ardnya 1 : 2 :[dekkordk az oldali és a teriilete, ha a
k6zép$ oldala 10 cm?

Deréksz6¢ haromszog egyik szdge 30°, a hosszabbik befogdjen.”Mekkora a
terulete és a kerulete?

Szimmetrikus trapéz parhuzamos oldalai 4 cm és 7 a&mzarai 5 cm hosszuak.
Mekkora a trapéz terilete?

Szimmetrikus trapéz parhuzamos oldalai 4 cm és,7acmagassaga 3,5 cMekkora
a trapéz kerulete és tertletdekkora a trapéz atloja?

Mekkora a deltoid terllete és kerllete, ha atloi 12 crd &, és a 4 cm-es atld
harmadolja a masik atlot?

Szimmetrikus trapéz hosszabbik alapja 44 cm, skaram és atldja 39 cnMekkora
a kerllete és a terulete?
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Korokkel kapcsolatos feladatok

F85.

F86.

F87.

F88.

Mekkora a 12 cm sugarl korben a 32aeriileti korcikkhez mekkora kdzépponti
szdg tartozikMekkora a cikkhez tartozo6 koériv hossza?

Egy kdrben a 10 cm hosszu hiar a kdzépponttédl 3ecwan.Mekkora a kor sugara?

Egy kor 24 crh terilleti kércikkéhez 8,3 cm hosszu iv tartoziklekkora a kor
sugara?

Egy korgyirt kozépkorének sugara 3,7 cm, a kdimjyteriilete 42,7 ci Mekkora a
szélessége?

Haromszégek nevezetes vonalai, pontjai, korei, szer  kesztések

F89.

F90.

F91.

F92.

F93.

F94.

F95.

F96.

F97.

Egy haromszdg egyik oldalan fekezogeinek nagysaga 22° és 8dtkkora szdget
zar be egymassal az ezzel az oldallal szemkozti csuckldtiulé szogfeleg és
magassagvonal?

Haromszog kdzépvonalai 4 cm, 4 cm és 7 bhekkora a haromszdg kerllete és
tertlete?

Szerkessz haromszogeha a szokasos jeldlésekleet 6 cm,m, = 3,8 cmpb=5 cm!
Szerkessz haromszdgeha a szokasos jeldlésekleet 4 cm,m, = 3,7 cm o= 45°!

Szerkessz haromszdgeha a szokasos jeldlésekleet 5 cm,m, =4 cm,s; =5 cm (az
a oldalhoz tartozo sulyvonala)!

Szerkessz haromszdgeha a szokasos jeldlésekker 7 cm,m, = 6,1 cm,R=9 cm
(a koréirhatd kor sugara)!

Szerkessz haromszdgeha a szokasos jeldlésekleet 6 cm,m, = 3,8 cmm, =4 cm!
Szerkessz haromszogeha a szokasos jeldlésekleet 6 cm,m, = 4 cm,m, = 4,7 cm!

Szerkessz haromszodgeha adott két oldala (4 cm és 6 cm), és a harrhadikartozé
sulyvonal (4,7 cm)!
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Gyakorl¢6 feladatok az epochazaroéra

F98.
F99.

F100.
F101.
F102.
F103.
F104.
F105.
F106.
F107.

F108.

F109.
F110.

F111.

F112.

F113.

F114.

F115.

Az n oldalu konvex sokszdg atléinak a szama:

Az n oldalu konvex sokszdg bélszdgeinek az 6sszege:

Hany oldall az a szabalyos soksz6g, amelynek elgy kddge 9°? Hany atlgja van?
Mekkora a szabalyos nyolcszég egyik kigzdge?

Mekkora a szabalyos hétszog egyik bedzbge?

Mekkora a szabalyos 6tszdg egyik betgbge?

Hany atldja van a kilencszégnek?

Szerkessz haromszoéget, ha adott két oldala (a €s &g a oldallal szemkdzti csucsbol
kiindul6 magassagvonal hossza.

Szerkessz haromszdéget, ha adott egy oldala (sgdait oldalhoz tartoz6 magassaga
(ma) és az adott oldalon k&egyik szogeff).

Szerkessz haromszoget, ha adott az A csucsaba@luldirkét oldal hossza és az A
csucshbal kiindul6 magassag hossza.

Szerkessz haromszoget, ha adott egy oldala, és sk nk&t oldalhoz tartozé
magassaga!

Szerkeszd meg egy haromszdg beirt és koré irhaéd! ko

Szerkessz haromszoget, ha adott két oldala, ésveatikhoz tartozo sulyvonal!

Egy haromszég egyik csucsanal 35°-0s, masik csaksébP-os szog talalhato.
Mekkora szOget zar be egymassal a szemkozti csldsiodluldo szogfele# és
magassagvonal?

Szamitsd ki a haromszog kerlletét, ha egyik oldadm, és a masik két oldallal
parhuzamos kézépvonala 3cm és 2,5cm!

Egy egyerdszard hdromszdgben az alappal szemkozti szégh\sékkora szdget zar
be az alappal a szarhoz tartoz6 magassag?

Mekkora szdget zar be egymassal egy haromszogkésabdl kiinduld szogfelse,

ha a harmadik csucsnal 4& g talalhat6?

Egy C csucsanal derékszodgnaromszog atfogoja 16 egység, kisebbik befogdja 8
egység. Milyen tavol van egymastél az atfogord Ilnagassagtalppont és a koré irhatd
kor kbzéppontja?

Szamitasok (szogek, kerulet, tertlet)

F116.

F117.

F118.

F119.

F120.
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Az ABC haromszdg két oldala 5 és 11 dvtekkora lehet a harmadik oldala?

Egy haromszdg oldalai cm-ben mérve egész szamdkghAagyobb oldala 5 cm, a
masik két oldal kulonbsége 3 cMekkorak a haromszdg oldalai?

Van-e olyan haromszdg, melyben az oldalak aranya 3122:

Egy haromszégben a = 3,7 cm, b = 7,2 cm. Mekkaraldal, ha tudjuk, hogy c egész
szam? c =

Egy kétagu létra aganak hossza 1,8 méter. Milyegasra lehet rajta maszni, ha a két
agat egymastoél 1,2 méterre tudjuk kinyitni? (Fele@zik, hogy a létra legtetejére
lehet mészni.)
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F121.

F122.

F123.

F124.

F125.

F126.

F127.

F128.

F129.

F130.

F131.

F132.

Egy egyendszaru derékszdigharomszog atfogdja 31 cm. Mekkora a két befog6?
Mekkorak a szdgei?

Egy derékszdg haromszognek van két 45°-0s szdge. A rovidebbaalal 10 cm.
Mekkora a terulete?

Hatarozd meg a 2 cm oldalu szabalyos haromszog &érgeleirhaté kdrének sugarat!
Hatarozd meg a 15 cm oldall szabalyos haromszitgtét

Mekkora a hdromszég c oldala, haa =4 cm, b =,7ésnmc = 3 cm?

Egy egyend szarl haromszOg széara 18 cm, az alaphoz tartogassaga 10 cm.
Hatarozd meg a haromszog terlletét és kerlletétkkbta a szarakhoz tartozo

magassaga?

Egy haromszog balsszdgeinek aranya 1 : 2 : 3. Mekkorédk az oldak ésrilete, ha a
k6zép$ oldala 20 cm?

Dereksz6¢§ haromszog egyik szége 30° a hosszabbik befogdjanml.. Mekkora a
tertlete és a kerulete?

Szimmetrikus trapéz parhuzamos oldalai 6 cm ésrp a szarai 8 cm hosszuak.
Mekkora a trapéz tertlete?

Szimmetrikus trapéz parhuzamos oldalai 4 cm és,7acmagassaga 3,5 cm. Mekkora
a trapéz kertlete és tertilete? Mekkora a trapépatl

Mekkora a deltoid terilete és kerllete, ha atloicd2és 4 cm, és a 4 cm-es atlé
negyedeli a masik atl6t?

**Szimmetrikus trapéz hosszabbik alapja 44 cm,&4arcm és atloja 39 cm. Mekkora
a kerllete és a terllete?

Korokkel kapcsolatos feladatok

F133.

F134.

F135.

F136.

Mekkora a 20 cm sugart korben a 71,7 teriileti korcikkhez mekkora kézépponti
sz0g tartozik? Mekkora a cikkhez tartozo6 koriv za8s

Egy kdrben a 21 cm hosszu hur a kdzépponttdl 1tecwan. Mekkora a kér sugara?

Egy kor 30 crh teriileti korcikkéhez 11,3 cm hosszU iv tartozik. Mekkor&éa
sugara?

Egy korgyirii kozépkorének sugara 3,7 cm, a kdimjyteriilete 42,7 cfn Mekkora a
szélessége?
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Haromszdgek nevezetes vonalai, pontjai, korei, szer  kesztések

F137. Egy haromszdg egyik oldalan fekezdgeinek nagysaga 32° és 57°. Mekkora szdget
z&r be egymassal az ezzel az oldallal szemkoziisbgll kiindulé szdgfeléz és
magassagvonal?

F138. Haromszog kdzépvonalai 5 cm, 5 cm és 8 cm. Mekkotaaromszog kerlilete és
terilete?

F139. Szerkessz haromszdget, ha a szokasos jeltlésekkélcan, m = 3,7 cma= 60°!

F140. Szerkessz haromszdget, ha a szokasos jeldlésekkélan, m=5cm, §= 6 cm (az
a oldalhoz tartozo sulyvonala)!

F141. Szerkessz haromszdget, ha a szokasos jeldlésekkéldm, 3 = 6,1 cm, R =9 cm (a
koréirhato kor sugara)!

F142. Szerkessz haromszdget, ha a szokasos jeldlésekk@lcan, m =4 cm, my = 4,3 cm!
F143. Szerkessz haromszdget, ha a szokasos jeldlésekk&lcan, m=4 cm, m= 4,7 cm!
F144. Szerkessz haromszdget, ha a szokasos jeldlésekk&lcan, §= 4,5 cm, mp=4,7 cm!
F145. Szerkessz haromszoget, ha adott két oldala (4 ofncés), és a harmadikhoz tartoz6

sulyvonal (4,7 cm)!

Térgeometriai szamitasok

F146. Hany nt viz fér egy 80 cm atméjti, 110 cm magas koérhenger alak( hordéba?
F147. Hany liter viz fér egy 3 m hosszu, 40 cm atép@&félhenger alaku itatéba?

F148. Egy 80 cm magas henger alaku vizmeteddtrtaly artartalma 300 liter. Mekkora a
tartaly atmésje?

F149. Egy téglatest harom élének aranya 4:7:11, tizerdtét 6sszesen 264 cm hosszu.
Mekkora a felszine, térfogata, testatldja?

F150. Szabalyos haromszog alapu egyenes hasab magass@&ga 8ldallapjanak atloja
37 cm. Mekkora a hasab felszine és térfogata?

F151. Egy szabalyos hatsz6g alapld egyenes hasab alapéfe, 8nagassaga ennek
masfélszerese. Mekkora a haséab felszine és téafdgat

F152. Egy 36 cm terlleti, négyzet alapu, egyenbldaléli glla egy oldallapjanak teriilete az
alaplap teriletének 75%-a. Mekkora a gula felszMekkora a térfogata?

F153. Gyurmabdl olyan négyzet alapu gulat formazunk, akiaz alapéle és a magassaga is
4 cm. Hany cmgyurmara van ehhez sziikség?
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F154.

F155.

F156.

F157.

F158.

F1509.

Mekkora annak az egyenes korkupnak a felszine rfsgéta, amely alapkdrének
sugara 20 cm, nyilasszége pedig derékszog?

Eg%/ egyenes korkup alapkérének sugara 5 cm. Mekkonagassaga, ha térfogata 186
cm™?

Egy egyenes korkup alapkérének sugara 7 cm. Mekkoralkotdja, ha térfogata 200

cm?

Korkap magassaga 12 cm, alkot6ja 20 cm. Mekkoedsziine és a térfogata?

Egy egyenes korkup alkotéja a magassaganak haroossz@z alapkorének atrigr
12 cm. Mekkora a felszine és a térfogata?

Toltsd ki a tablazatot, ha a gula alaplapja oldalainak szamaa gula alapéle) az
oldaléle,m, az oldallap magassaga!

n a b m Felszin
a.) 3 12 cm 12 cm
b.) 3 10 cm 6 cm
c.) 4 5cm 6 cm
d.) 6 10 cm 12 cm

F160.

F161.

Egy négyzet alapu, egyénbldaléli gula alapéle 10 dnSzamitsd kia gula felszinét,
ha oldallapjanak magasséaga:
a.8dm; b. 4,5 dm; c. 2,6 dm!

Mekkora a térfogata annak a szabdalyos gulanak, amelynek
alaplapja 15 cm oldali négyzet, magassaga 18 cm,;
alaplapja 6 dm oldalu szabalyos haromsz6g, magass8gim;
alaplapja 34 cm oldalu szabalyos haromszdg, magaggacm;
alaplapja 31 cm oldalu négyzet, oldaléle 40 cm;

alaplapja 8 cm oldalu szabalyos hatszdg, oldal2lemi?

"0 T
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Elméleti ismeretek

1. Milyen 6sszefliggések érvényesek a haromszogekaidads szogeire (béls kil$
szOgek is)?

2. Gyiijts 6ssze mindent, amit a haromszdg beirt és kbkénéil tudsz!
3. Mi a sulyvonal? Milyen 6sszefiiggéseket tanulturl&?o6

4. Mely sokszogeknél beszélink magassagrol? Gjt&y oOssze a haromszogek
magassagvonalarol tanultakat!

5. Mit értink kozépvonalon? Mit tudsz a haromszoég, axalelogramma és a trapéz
kozépvonalarol?

6. Elevenitsd fel a Pitagorasz-tételt, és néhany mlaéséat!

7. Mit mond ki a Thalész tétel? Hogy hangzik a tétegforditasa? Hol alkalmazzuk ezeket
az osszefliggéseket?

8. Fejezd ki a konvex sokszogek atldinak a szamafiesc& szamanak segitsegével!

9. Mennyi a konvex sokszogek bélszogeinek az dsszege (a cslcsok szamaval kifgfezve
Es a kil$ szbgek dsszege?

10. Mit értiink szabalyos sokszdgon?

11.Fejezd ki a szabalyos sokszdgek bads kil$ szogenek nagysagat a csucsok szamanak
segitségével!

12.Gyijtsd 6ssze a specidlis négyszogeket, és tulajdaiksdl (bel$ és kil$ szogek,
oldalak, &tlok)

13.Sorold fel a tanult sokszdgek és a kor keruleteregiletére vonatkozé 6sszefliggéseket!
14.Milyen nevezetes szogparokat ismersz? (elnevezésiyzetiik, nagysaguk)
15. Mit nevezink érilinégyszognek? Mit tudsz réla?

16. Sorold fel tanult geometriai transzformaciokat! Miehek milyen tulajdonsagait ismerttik
meg?

17.Mit értink tengelyes illetve kdzéppontos szimmetfiaSorolj fel olyan alakzatokat,
melyek mindkét, vagy csak az egyik szimmetria idasaggal rendelkeznek!
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